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®EMA 1. (2,5 povadeg)

(1) Na artobekbei 6t 10 adiopa g nmapadindiag eivat w0oduvapo pe v nipotact o adpoioua
OV YOUIOU V0¢ TPLy®OUOU givat 100 Ue SUO 0POES YWUVIES.
Avon. Ozwpia

(2) Na aroderxBei 61t otnv unepBoAikr) yenpetpia, Suo opowa tpiyova sivat ioa.
Avon. Ozwpia

(3) Na arodeiybet 611 otnv unepBoAiky] yeopetpia, §Uo tpiyova eivatr Suvatov va €xouv ida
Baon, 1610 vog adAa Sapopstira spBada.
Avorn. Bswpia

G®EMA 2. (1,5 povadeg)
(1) Na de1xBel 61 otnv amoAutn) yeopetpia, éva tetpanieupo Saccheri eivat mapadinddypaiijio.

Avorn. Ocopoupe 1o tetparideupo Saccheri ABTA, orou AA kat BTN kaBeteg otnv AB (ard
oplopod). Apxkei va Seioupe dut AA, Bl mapddAndeg kat AB, TA rapdAdndeg. Ot mpwieg
etvatl mapdAAndeg wg kabeteg oty 161a eubeia. T'a g AB, TA: YroBétoupe avtibeta ot dev
etvat mapaddndeg. 'Eote® E 10 onpeio topng toug. Tote 1 mapanmAnpepatiky yovia mg A
Katl 1) maparminpepatiky yovia g I' Sa eival ioeg (apovy ABTA tetpardeupo Saccheri) kat
tautdypova da eivat: 1 mpwin PEYAAUTEPT TG Hlag 0pBng KAt 1 deUtepn HMIKPOTEPT NG
Hag opbr|g (ard rpdracn) Ot 1) EEWIEPIKT) YROVIA TPYGOVOU gival peyaAutepn ard Tig arévavtt
€00TEPIKEG). ASUvato Kat 1o {NToupevo arodeiXInkKe.

(2) Znv amoAut yeopetpia dswpouvpe tpiyovo ABI. Av M eivat to péco tng misupdg BT, va

AB + AT
BexOet 6t1: AM < +
dlapéonv evog Tptywvou, eival PKPOTEPO Ao TNV MEPTPETPO AUTOU.

. X1 ouvéxela, va anodeiete ot 1o ABpolopa OV PNKOV TV

Avorn. Tposkteivoupe v AM os onpeio A, étor wote AM = AA. 'Enctar ou ABM =
MTA xat apa AB = T'A. A6 tpiyeviky avicotta oto tpiyevo AATL yvepiloupe ot:

2AM = AA < AT +TA=AT"+ AB

Kat to {nrovupevo arodeiyxtnke. I'a ) mapatfpnorn otr CUVEXELd, TIPOCOETOUIE TIG AVIIOTOl-
XES OXEOEIS OA®V TOV SlapEonv.

O®EMA 3. (1,5 povadeg)

Na Bpebei n ekdva g eubeiag y = ax + [ péon mg avuorpopris C, He KEVIPO AVIIOTPOPTG TO
onueio (zg, yo) = (0,0) xat aktiva avuiotpodng p = 2. Qg epappoyn autoy, va Bpebdei 1 eioéva g
eubeiag x + 2y = 3 wg mpog tov KUKAo avtiotpodrg C'.

Avorn. Kavoupe 11§ avukataotaoetg

4’ Ay
72 +y/2’y - x/2+y/2‘
Alaxkpivoupe meputtooslg. Av S = 0, tote mpokurttet ) ibwa eubeia. Av S # 0, td1e mpoKUITTEL
1 3
KUKkAog. Ia v epappoyr], avukadbiotoUpe 11§ IAPAPETPOUS (v = 5 8= 3 otV £8§i0woT KUKAOU

mou Bprkape mapandave.



OEMA 4. (2,5 povadeg)
(1) @ewpoupe v Y-eubsia (€) : (x — 3)2 +y? = 4 oto unepBoAiko ertinedo H? kat ag eivat z =
2431 Y-onpeio autou. Na BpeBouve 6uo Srapopetirég Y-eubeieg mou Hiépyoviat amo 1o z Kat
etval mapdAAnleg npog v (€). ) ouvéxela, va ripoodiopioete éva Y-riapaAAnAdypappo.

Avorn. AapBavoupe ta onpeia mmou tépvel n 8obeioa Y-cubeia tov opilovia. Avo Y-cubeieg
ntapdaAAndeg pe ) 600eioa, eival autég mou diEpyoviatl ano 1o Kabe onpueio pe 1o z (arodet-
KVUETAL IApAtnpevIag ) 6iatagn tev onueiov topng twv eubeiov autav pe tov opidovia). Ta
va opiooupe €va nmapalAndoypappo, raipvoupe 6Uo and auteg tig eubeieg kKat HUo eubeieg
KaBeteg otov opilovia (rou 1epvouv v apXikr Y-eubeia).

(2) Na npoobiopiotet 0 Y-kUKA0G pe Siapetpo 1o Y-eubuypappo tuipa AB, érou A = 1414 ka1
B = 2 + 2i eivar Y-onpeia tou uniepBolixov erunédou H2.

Avon. O {ntovpevog Y-KUKAOG €xel KEVTPo 10 Y-péoo tou AB (éotw auto O). H axtiva tou
KUKAou mipoodiopiletal av Bpoupe tnv Y-anootaon tou Y-cubuypdupou turuatog AO.

O®EMA 5. (2 povddeg)

Na xkataokevaotei Y-opBoymvio tply@vo, TOU Ormoiou ot Kopudeég va sivat Y-onpeia tmg popeng
P = (z1,101), P = (z2,42), P35 = (x3,y3) € H?, émnou w1, 22, r3 Sapopetikd avd 8vo. X
OUVEXELQ, VA UMTOAOY10TEL T0 NHKOG TG unoteivouoag tou Y-tptyovou P P Ps.

Avon. 1n Avon) Eote pia onowdAnote Y-subeia tmg popdrs (2 — o) + 42 = r2 pe (x0,0) 10
KEVIPO TOU NUIKUKAioU otov opilovia. Eivai yveotd ot n epartopévr) evog KUKAOU eival KABetn
0TIV AKTiva T0U KUKAOU TIOU aviloTotXel oto onpeio ertadrg. PEpouiie pia TuXouod QAITIOPEV Ot
naparnave Y-subeia, 6x1 mapdAAnin pe tov opidovia kat €0t K 10 onueio enagrig kat O to onpeio
TOUNG TG edarttopévng pe tov opidovta. Tote av mdpoupe KUKAO pe keévipo 1o O kat aktiva OK
autog Tépvel opboydvia Tov aviiotolXo KUKAO g Y-apXiKng pag subesiag. 1o onpieio topng toug,
€xoupe Kat ) {nroupevy opbn ywvia tou prywvou. AapBavoviag duo omowadrmote dAAa onpeia
10V Y-eubeiwv, éxoupe éva Y opboyavio tpiyovo. I'a to prkog g unoteivouoag, urtodoyifoupe v
Y-amnootaor v onpeiov ou erdégape (arévavit arnd v opbr) yovia tou Ipty®vou).

21 Aton) I'vepidoupe 0t kaOe KUKAOG TTOU HiEpyetat aro duo aviiotpoda onpeia (G rPog KATOA
avtiotpodr)), TEPVEL 1oV KUKAO avilotpodrg opboyavia. AapBdvoupe Y-subeia (Lopdrg nuikukAiou),
Yewpoupe 1oV aviiotol o KUKAO, ®G KUKAO aviloTpodr|§ Kat epapodoUlie T PO YyoU eV TpoTaot).
[Ipoooxr], mpérmel Kat 1a U0 KEVIPA TV KUKA®V va Bpiokoviatl otov opilovia, drapopetika 6e Sa
etvat Y-gubBeieg.

* Ot Avoeig autég dev eivat povadikeg. Yapxouv Kt dAAotl TpOrol emAuong 0Aev 1OV Iapandve
Separtwv.

Xprjotog K. Tatakng




